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1 Anotacion

* G=(S, 4) es un juego simétrico de 2 jugadores

donde

. -l'.-._,- = uql 3, ~.j| =

f.‘zll‘.‘-\.-;_ '-||_ _I N

S es el espacio estratégico;

. @y © A gon estrategias mixtas “\* y) =

2 ESS (estrategia evolutivamente estable)

Definicion: se dice que una estrategia (mixta) x es
evolutivamente estable sélo si, en cualquier y = x

€,>0s.a.

u(z, (1— &) + =y) > uly, (1 — ) -
por cadac en (0, €,)

&

Hecho: x es evolutivamente estable sélo si "%




4 RD en el juego de piedra, papel y tijera

3 Dinamica del replicador (RD) | pedra | fera | peee
pel 1,1 | 2+a,0 |0,2+a
, ti.| 0,2+a | 1,1 | 2+a,0

. pill) =7 personas que juegan s, en pa.| 2+a,0| 0,2+a | 1,1

pw= poblacion total en .. Equilibrio Nash tnico (s , s ),

donde .*-— (311

R Jr.:l i £ TR
o wilt) = B () = (1), oag(1))

Defina h(x) = log(xryraas).

i) = 2 (3112l 1),

Lad

i | = min — (11
. ming x| = 1, arg min 33 3:].




4.1 Dinamicas

Tres escenarios:

1. a =0 - RSP original; todas las trayectorias son

ciclos.

2. a<(0—x*

3. a>0—x*

es inestable.

es estable.

5 Racionalizabilidad

.|" II |' -y - r -
. &(two) es la solucidén a la dinamica del
replicador que empieza en x,

Teorema: si una estrategia pura i es estrictamente
dominada (por y), entonces 'm:&ilt.20) =0 para
cualquier xp interior

Prueba: defina “il) = loglwi) — > ujlog(x;). Entonces

dule(t) _ k3

Teorema: si i no es racionalizable, entonces lim; £;{t.xg) =
0 para cualquier x, interior.




6 Teoremas NE - estado estacionario en RD;

Estable SS en RD — NE.

Teorema: todo ESS x es un estado estacionario

asintoticamente estable de la dinamica del replicador. Teorema: si x es un estado estacionario

asintéticamente estable de la dinamica del replicador,
entonces (x, x) es un equilibrio de Nash perfecto.

(Si los individuos pueden heredar las estrategias
mixtas, la conversa es también cierta.)

Prueba:
Prueba: Defina ' — supp(x), @ = {y|C © supply)}, 1. (x, x) es un equilibrio Nash.
Hiy) = e xilogly;). . ;
r f (a) x es estable == @ = u(s; — x,ax)x; = 0.

1. x es un maximo local de H, y (b) Suponga (x, x) # NE.

(C) 3 ,_f .-'|'||.'JI.'J[.-"} . -!-'{-“".- '} = 0. [por1 y 2]

2. 3 unavecindad n(x) s.a. H aumenta a lo largo de (d) 36 = 0. n(x)
cualquier trayectoria en QO nn(x).

'c'll:.-'l'\'l: i, ."-'.-] N .'.:5.1' :: _r|'|::lr'::|_

Lt w9y = 08 g g 0 . r
(e) StV &l v7) permanecio en n(x)

A=Y o= 3 spulsi-y.y) = ule—y.y) > 0.
il

I;_.- I':.' .'CIII.{.

2. x no es débilmente dominada (desde ASS).




7 Estabilidad asintética sin ESS
8 Dinamicas generales

L M R
L 00 1211 Definicién: un proceso es monétono de pago siy
M |-21 0,0 |4, solo si, en cada x interior,
R|{11 |14 0,0
(=i, a) f.[.a__l; r}—\—r r_f
NE=(%31), — (0.4 1. "
. 333) mutante 2 3)
. RD es estable asintéticamente. Teorema: bajo cualquier dinamica monétona de pago

ordinaria, si la estrategia / es eliminada por el proceso
de dominancia estricta de estrategia pura iterada,
* Nota: si se pueden heredar estrategias mixtas, entonces lim, x(7) = 0.

111
(5. 7, . .
303 F) se convierte en inestable.




9 Aprendizaje social

* Pregunte a los demas; si la otra persona lo hace
mejor, adopte su estrategia.

Dinamica de emulacién (“medio-en aumento”):

El jugador 2 es dummy, p(L) =1

L R
U (90|00
D|[20]20

* Pregunte; si el otro consigue u' y usted u,
entonces cambie a probabilidad ™ax10: b(u/—u]}.

* Niveles de aspiracion.

10 Respuesta de estimulo

i 'I"['"I.- .'I.l'l] ’: [D' J'J

. r'r( F1) = (1~ |'|{.-"|"|:-"}. H':l'j | |'I|:‘1l|"_| i) -'.'l'h’l"{”- %
donde

F(s*(t).0) = 1if s5(t) =4,

o E(y oy
F(s*(1):1) =0 4e otro modo.

* Resultado: A medida que y va hacia 0, las
trayectorias convergen en la trayectoria de la RD.
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